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Pentru un patrulater ABCD ı̂nscris ı̂ntr-un cerc C(O,R) şi circumscris unui cerc
C(I, r) este valabilă relaţia lui Durrande ([2], p.216), din care decurge inegalitatea de
tip Euler R ≥ r

√
2 (cu egalitate dacă şi numai dacă O şi I coincid, ceea ce revine la

faptul că patrulaterul este pătrat).
Notând cu S şi p aria şi semiperimetrul unui astfel de patrulater, avem sinA =
2S

ad+ bc
, sinB =

2S

ab+ cd
(prima formulă rezultă din ad sinA+bc sinC = 2S şi faptul

că A + C = B +D = π). De asemenea au loc relaţiile: S = 1
2 (a + b + c + d)r = pr,

a+ c = b+ d = p, S2 = abcd etc. (v. [2]).

Rezultatul următor indică un şir de rafinări ale inegalităţii R ≥ r
√
2.

Teoremă. Fie ABCD un patrulater ı̂nscris ı̂ntr-un cerc de rază R şi circumscris
unui cerc de rază r. Atunci, avem
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Demonstraţie. Ţinând seama de formulele mai sus amintite, obţinem

√
1 + sinA sinB

sinA sinB
=
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Ca urmare, R2u2 − r2u− r2 = 0, unde u = sinA sinB, şi vom avea

sinA sinB =
r2 + r
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2R2
.

Revenind la scopul propus, să notăm E =
1
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Pe de altă parte,
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(s-a utilizat faptul că din R ≥ r
√
2 decurge că

r
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≥ r
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2

R
).
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ERRATUM

În articolul Acurateţea limbajului matematic ı̂n combinatorică de L. Modan,
apărut ı̂n nr. 1 din v. X (2008), ı̂n rândul 19 de la pag. 43, ı̂n loc de ”se formează ı̂n
4n3 − n+ 1 moduri”, se va citi ”se formează ı̂n

n−1X
k=1

Ck
2n−1 · Ck+1

2n+1 =
(4n)!

2 · [(2n)!]2
− 2n− 1

moduri”.
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