Asupra unei identitati clasice privind partea intreaga
Florin POPOVICI!

Prezentam cateva consideratiuni de ordin metodic asupra unei identitdti clasice
privind partea intreagd a numerelor reale, pentru care dim dous demostratii relativ
cunoscute precum si o a treia, simpld si elegantd, despre care credem ci este noua.

Problema 1 ([1], p. 20). S& se arate c&
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Solutie. Metoda I (]2], p.122). Conform teoremei imp#rtirii cu rest in Z, existd
q,r € Z, unice, astfel incat [z] = ng+r, 0 <r <n — 1. Urmeazd cd [%] =q+ %

Rezultd ci
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Din (2) si (3) rezult c& are loc (1).
Metoda IT ([1], pb. 11, p. 21 si 206). Evident, avem
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Din definitia péartii intregi a unui numér real rezults ca [x] + [y] < [x + y], Va,y €
R. Prin inductie deducem ci n[z] < [nz], Vo € R, ¥n € N*. Renotand variabilele,

obtinem % > [%}, Vo e R, Vn € N*. Urmeazi c&

g
Din (4) si (5) rezultd (1).

Metoda III. Fie n € N*. Considerdm functia f : R — Z definitd prin f(z) =
{m] — [E], Vz € R. Avem
n

n
oo (28252 [ [ [
deci functia f este periodicd de perioadd n. Pentru orice z € [0,n] avem 0 < m <1

n
si 0< % < 1. Urmeazi c& f(x) =0, Vo € [0,n]. Rezultd ci f(z) =0, Vo € R, deci

are loc (1).
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Observatia 1. Metoda IIT este inspiratd de una dintre metodele clasice [2] pentru
demonstrarea celebrei identit#ti a lui Hermite:

1 -1
[x]+[z+g]+~~+[x+n7} =[nz], VzeR, VneN" n>2.
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Recreatii ... matematice

Profesorul (citre elevul de la tabli): Pretul unui produs se mdareste cu 10%,
dupd care se micgoreazd cu 10%. Compard pretul initial cu cel final!
Elevul: zy + 10% — 10% = xy.
Profesorul: Bine, gregeala cu 10% din "nu se stie ce" e veche, dar de ce zy?
Elevul: Pii, nu ati spus produs?
(Bogdan Enescu)

Scdaderea de mai jos scrisd cu cifre romane este corectd:
XI-X=1
Rotiti pagina cu 180° i veti constata cd relatia rdmane adevdratd (verificati!). Mai

gasiti i o altd scadere de acest fel cu aceeasi proprietate!
(Titu Zvonaru)

Raspuns. Deoarece pot fi folosite doar numerele
I, I1, 111, IX, X, XI, XIX, XX, XXX,

prin incercéri se obtin toate sciderile de acest fel:

X-IX=1
XI-X=1I
XI-I1X=11I.
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